INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN TIMIS
Str. Dr. Liviu Gabor nr. 1, 300004, Timisoara,

5 Tel +40 (0)256 305799, Fax2mail +40 (0)371 627683
Y Srotar 1 registratura@isjtm.ro, www.isj.tm.edu.ro

Operator de date cu caracter personal nr.18818

&

&g;e 13g,

Inspectoratul Scolar Judetean Timis Societatea de Stiinte Matematice din Romania

Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa Locala, judetul Timis

5.02.2026
Clasa a X-a
(20p) 1. Dacd a,b € R, a < bsi functia f: R - [a,b], f(x) = x2—9;+1 este surjectiva,

determinati lungimea intervalului [a, b] .

2
(20p) 2. a) Sa se arate ca daca t > 0 atunci /i + /L < /t Ly
t+2 t+2 2t

b) Si se arate ca pentru oricare doud numere reale a, b din intervalul (0,1) sau (1, o)

< \/loga\/E+ logya? .

1

+ J1+logpa?
J1+loga\/5 b

are loc inegalitatea

(20p) 3. a) Dacia,b € Q, atunciaV4 +bV2€Q < a=b=0.
b) Sa se arate cd exista o infinitate de numere intregi a, b, ¢ astfel incat:

(V4+32+3)(aVa+bV2+0) €L

(30p) 4. Fie numerele complexe z;,z,,z3 € C astfel incat |z;| = |z,]| = |z3] = 1 si punctele
A;,A,, Az avand afixele z,, z, si respectiv z.

a) Daca H este punctul de afix z; + z, + z3 sd se arate cd H este ortocentrul triunghiului
A1 Ay As.
1 1

.. » < 1
b) Stiind cd z; + z, + z3 = 1, sa se calculeze 025 T 2005 T 2025
1 2 3

¢) Stiind ca z7 + zZ + zZ = 0 determinati |z, + z, + z3]|.
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NOTA:
1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Timpul de lucru este de 3 ore.
3. Din oficiu se acorda 10 puncte.

Succes!



